Termin: 17.12.06 Analiza Mat., fizyka, 2006/2007

Jesli zadanie nie bylto rozwigzane samodzielnie, prosze o podanie Zrodta lub osoby, z ktora za-
danie byto rozwigzywane.

Zestaw 5 - fizyka: Granice funkcji i pochodne
1. Obliczy¢ granice funkcji
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2. Zbadaé ciagloé¢ funkeji okreslonych na zbiorze R:
a) f(z) = x — [z] ([.] oznacza czes¢ calkowita, czyli najwieksza liczbe caltkowita k spel-
niajaca warunek k < z)
b) arcsin(sin z)
¢) arctg(tgr)

Q) f(x) = { Jelj dla 70



3. Asymtoty funkcji w 4+ nieskonczonosci to linie o rownaniu y = ax + b, gdzie a =
lim, 400 %, ab=1lim, ...(f(x) —azx. Jesli b = 0 to asymptote nazywamy pozioma, w
przeciwnym razie jest ona uko$na. Znajdz asymptoty w +oo funkcji
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f(z) = arctgz
fla) =27/(2® + 1)
fl@) =2*/(z* + 1)

4. Jaki wzor ma asymptota funkcji odwrotnej do danej funkeji f(z) o dziedzinie i przeciw-
dziedzinie bedacymi zbiorem R?

5. Dookresli¢ funkcje w punkcie nieokreslonosci tak, aby powstata funkcja byta ciggta:
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a) g(x) = =7

b) g(x) = B2 1 € [—n/2,7/2]
6. * Czy istnieje granica

im e y)—(0,0) 7152

(Wskazowka: rozwaz ciagi zmierzajace z roznych kierunkow do punktu (0,0).)

7. Obliczy¢ pochodne funkcji
a)y =2VT =, +7
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q)y — arctxg2x
r)y - vl—xcos;r

s)y = (1 —x)'/*

Obliczy¢ dy/dx, jesli
a) x =ye Y

b) Ve +y+y=1
c)x =1t y=1t
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Obliczyé¢ lewostronng i prawostronna pochodng funkcji f(z) = Va2 + 23 w 2 — 0T,

x— 07 .
Dla jakich wartosci prametrow a i b funkcja
f(x) = 2 +br+1dlax<0
= x+acosz dlaxz >0
jest rozniczkowalna?

Zmajdz rownania stycznych do funcji f w punkcie xg:

a) flx) =a®+20+7, 9 =2

b) f(z) =xcosz, 29 =0

c) f(z) =1, 20=73

W jakich punktach i pod jakim katem przecinajg sie krzywe
a) 22 —y?* =4, 3r2 + 29> = 14

b)y—a?=2y=2x+7

Obliczy¢ n-te pochodne funkeji



