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Zestaw 5: Granice funkcji, pochodne

1. Obliczyé¢ granice funkcji
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2. Zbadac ciaglosé funkcji okreslonych na zbiorze R:
a) f(z) = x — [z] ([.] oznacza czes¢ catkowita, czyli najwieksza liczbe catkowita k spel-
niajaca warunek k < z)
b) arcsin(sin z)
c) arctg(tgr)

4) f(z) = { Jeljz dle o 7°0



3. Asymtoty funkcji w 4+ nieskoniczonosci to linie o rownaniu y = ax + b, gdzie a =
lim, 4o @, ab=1lim, ... (f(x) —az. Jesli b =0 to asymptote nazywamy poziomg, w
przeciwnym razie jest ona ukosna. Znajdz asymptoty w £oo funkcji

a) f(2) = s

b) f(x) = arctgx
c) f(z) =2°/(a® +1)
d) f(a) =2*/(z* + 1)

4. Jaki wzor ma asymptota funkcji odwrotnej do danej funkcji f(x) o dziedzinie i przeciw-
dziedzinie bedacymi zbiorem R?

5. Dookresli¢ funkcje w punkcie nieokreslonosci tak, aby powstata funkcja byta ciggta:

sinx

a) g(z) = 3
b) g(z) = B2z ¢ [-71/2,7/2]

sinx ’

6. * Czy istnieje granica
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(Wskazowka: rozwaz ciagi zmierzajace z roznych kierunkéw do punktu (0,0).)

7. Obliczy¢ pochodne funkcji
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Obliczy¢ dy/dx, jesli
a) r =ye Y

b) Ve +y+y=1
c)x =1t y=1t

d)w="5y="5

Obliczy¢ lewostronna i prawostronng pochodng funkcji f(z) = Va2 +a23 w 2 — 0T,

r— 07 .

Dla jakich wartosci prametréw a i b funkcja

o) = 2?+br+1dlaz<0
)= r+acosy dlaxz >0

jest rézniczkowalna?

Zmajdz rownania stycznych do funcji f w punkcie xy:

a) fx) =a®+20+7, 9 =2

b) f(z) =xcosz, zg =0

) f(w) = 4, w0 = }

W jakich punktach i pod jakim katem przecinaja sie krzywe
a) 22 —y? =4, 3r2 + 2y = 14

b)y—a?=2y=2x+7

Obliczy¢ n-te pochodne funkcji

a) y = e*cosx
b) y = 23sinx
c)y=1

d) y =Inx

)y =z



