NAZWISKO i IMIE A

Czesé zadaniowa 1123|4516

Lacznie: ...40, ocena: ...

1. (5 pkt.) Obliczy¢ [[,, z/2? + y2dxdy na obszarze
D ={(z,y): x> 0Ay>0A 22+ y? < R}. Wskazoéwka: wprowadzi¢ wspolrzedne biegunowe.

2. (5 pkt.) Obliczy¢ [, (2* — y®)dx + (2 + y®)dy, gdzie K jest krzywg o rownaniu y =1 — |1 —z| dla 0 <
x < 2, skierowana zgodnie ze wzrostem zx.

3. (8 pkt.) Znalezé krzywe, w ktorych odcinek stycznej zawarty miedzy osiami wspotrzednych, jest podzielony

na polowy w punkcie stveznoscei (rvs. 1. A=B). Samo napisanie odpowiedniego rownania roézniczkowego -
[6 na 8 pkt.].

Rysunek 1:
4. (6 pkt.) Rozwiaza¢ rownanie rézniczkowe —g% — Z—Z + 2y =e”.
5. (8 pkt.) Rozwiaza¢ uktad rownan rozniczkowych

6. (8 pkt.) Rozwiaza¢ rownanie dyfuzji / przewodnictwa cieplnego

ou(t,z)  O%u(t,x)
ot 0x2

Warunki brzegowe: u(t,0) = 0,u(t,1) = 0. Warunek poczatkowy: u(0,z) = g(x), gdzie g(0) = g(1) = 0.

Mozna podaé rozwigzanie formalne w postaci szeregu.

Czes¢ teoretyczna (kazdy temat: 8 pkt.)
1. Calka iterowana. Tw. Fubiniego.
2. Rownanie rézniczkowe zupelne, czynnik catkujacy.

3. Metoda separacji zmiennych.



