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10.

Zestaw 8: Catka Riemanna

Oblicz z definicji (tak, jak w przyktadzie rozwiazanym na wykladzie, czyli poprzez dzie-
lenie na paski i przejscie graniczne) catke oznaczona fol r2dax.

Znajdz pole miedzy osia z a wykresem funkcji: a) y = —x? + 1, b) sinz, x € [0, 7],
c) sin®z, x € [0, 7).

Zmnajdz pole elipsy danej wzorem z?%/a? + y2?/b* = 1, a,b > 0.
Znajdz pole miedzy wykresem funkeji f(x) =1/21 g(z) = cosz, x € [—7/3,7/3].

Znajdz objetosé i pole pobocznicy nastepujacych bryt obrotowych: a) walec, b) elipsoida
(tylko objetosc), c) stozek, d) stozek Sciety.

Zmajdz objetosc¢ i pole pobocznicy nastepujacych bryl powstatych w wyniku obrotu wokot
osi z funkcji a) f(x) = sinz, x € [0,7], b) g(z) = vz, z € [0,1], ¢) h(z) = exp(—2x),
z € [0, 00].

Oblicz dlugosé paraboli miedzy wierzchotkiem a jej dowolnym innym punktem.

Oblicz catke fol r*e%dx z pomoca metody rézniczkowania pod calka.

. Rozwaz I,, = [°t"'e~'dt, n € N. Policz I. Nastepnie pokaz z pomoca calkowania przez

czesei, ze 1,1 = nl,. Podaj wzor ogdlny na I,,.

Zbadaj, przy pomocy kryterium catkowego, zbieznosé szeregu o0 | 1/(nlog’n).



